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En el siglo XVI prevalecia el mas grande de lns retns para ]a snc:edad ma'nemﬁum resulver pmhlemas 5
de velocidad y aceleracion instantanea para la fabricacion de maquinas y herramientas necesarias :
que impulsaran el desarrollo cultural v el progreso econdmico. Durante ¢l siglo XVII, los cientificos
se enfrentaron a otros problemas resultantes como: :

a) Problemas de movimiento.

b) La determinacion de tangentes a varias curvas.

) Problemas de mdximos y minimaos.

d) Calculo de longitudes y dreas de curvas irregulares.

Por lo anterior, la sociedad matemitica estaba en crisis, con los conocimientos matemdticos que se te-
nfan hasta ese momento, aln existian limitantes para resolver cilculos matematicos. Cuando todo pa- s
recia ser un fracaso surgieron, de manera simultinea dos mentes brillantes: Isaac Newton (1642 - 1727y
Godofredo Guillermo Leibniz (1646 - 1716), a quienes se les conoce comao los precursores del calculo
infinitesimal; disciplina que terminaria por revolucionar el mundo entero.

Una vez descubierto el cdlculo infinitesimal,
ocurrieron tres cambios: CONCIDERACIONES:

El perfil d

1. El reemplazo de la madera por el petréleo y Matems

la invencién de la miquina de vapor (desarro-
llada en el altimo tercio del siglo XVIII).

2. Fomento de la innovacion que propicid avan-
ces en conocimientos cientificos, accidn que de-
rivo en el progreso tecnolagico.

3. Lainvencion de la primera computadora pro-
gramable durante la década de 1970,

nar in rrnrmnl.auh r conclusione
ncias naturales, experimentales y tecnologia,
ntidianal.
blemas tanto (e

Actualmente, casi todas las personas adultas
¢ incluyendo a los nifios, utilizan un teléfono
celular v la web (Internet), ambas invenciones
resultantes de la revolucion de la nanotecnolo-
gia (tecnologia que se dedica al disefio y mani-
pulacién de la materia a nivel de Atomos o mo-
léculas, con fines industriales o médicos, entre
otros). En otras, palabras, el cilculo infinitesimal fue la precursora de la era digital o inteligencia
artificial, esta a su vez ha impulsado ¢l desarrollo econdmico y cientifico del mundo moderno.

Por tal motivo, estudiar el pensamiento variacional es de gran transcendencia en el Bachillerato o
Educacién Media Superior (EMS), va que es considerado como un nivel educativo en el que se preten-
de formar las mentes jovenes en el estudio de esta matemdtica y desarrollar el potencial de aquellos \..,_____,./
gue han de revolucionar el futuro del mundo entero.

I Y

No obstante, hablar de ensefiar Cdlculo Diferencial, de como los jovenes pueden aprenderlo, es un
gran reto, sin embargo, en este libro de texto denominado "Pensamiento matemdtico 111, Pensamiento
variacional”, se propone una forma préctica y lidica de aprendizaje, sin perder de vista el eje rector
de las progresiones de aprendizaje que establece el Marco Curricular Comin de la Educacion Media
Superior [MCCEMS).

Para su mejor estudio, este libro de texto estd organizado en tres parciales:
Parcial 1. Variacion promedio. (R A. 1-5)

Parcial 2. Variacidon instantanea. (P A. G - 10)

Parcial 3. Aplicacion de la variacion promedio e instantanea. (R A 11-15)

De esta manera, es como el docente y el estudiante hardn uso de las progresiones de aprendizaje pro-
puesta por la Nueva Escuela Mexicana (NEM) y dirigir tanto su practica docente como su aprendizaje
del Pensamiento variacional (Calculo Diferencial), durante el tercer semestre de Educacion Media
Superior.
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PARCIAL 1

Variacion promedio.

Progresiones de aprendizaje en este parcial.

Progresidn.
Genera intuicion sobre conceptos como variacion promedio, variacion ins-

tantinea, procesos infinitos y movimiento a través de la revision de las
contribuciones que desde la filosofia y la matemdtica hicieron algunas y
algunos personajes historicos en la construccion de ideas centrales para

el mu{:,hn del Lalr_an
M1 & inf

Progresion.
Analiza de manera intuitiva algunos de los prablemas que dieron origen al

calculo diferencial, en particular el problema de determinar la recta tan-
gente a una curva en un punto dado.
M3 chimlizrity |
M1
Progresion.
Revisa situaciones y fenémenos donde ¢l cambio es parte central en su
estudio, con la finalidad de modelarlos aplicando algunos conocimientos
basicos de funciones reales de variable real v las operaciones bisicas entre
ellas.
M1, Con il f Liims e | I k]
Progresion,

Analiza la grifica de funciones de variable real buscando simetrias, y re-
visa conceptos como continuidad, crecimiento, decrecimiento, maximos y
minimos relativos, concavidades, entre otros, resaltando la importancia de

éatus enla |1mdniai:|ﬁn yEL estudio |1'|atr:-mf|1:w
M1, o fi

Progresidn.
Conceptualiza el limite de una funcion de variable real como una herra-

mienta matematica que permite comprender el comportamiento local de
la ﬂt'a[lLa de una fum:l{m
M L-

ML,

ML



Instrucciones

_Duracion: 100 minutos | Observa el siguiente ejemplo.

PROMOCION °
DIGITAL

Pensamizntz Matemdtico

Lee y resuelve cada uno de los planteamientos utilizande las operaciones pertinentes.
Despues elije la opeion que consideres correcta y rellena el circulo correspondiente en
la hoja de respuestas que se encuentra en los anexos del ibro, en la columna corres-
pondiente a la evaluacion diagnostica. (Valor 100%).. Nota: La hoja de respuesta se
encuentraen los anexos del libro.

figuras y cuerpos geométricos.

4l Geometria b) Algebra &) Aritmética

1. Juan Antonio pagé $50.00 por cuatro gaseo-
5as, icuanto cuesta cada gaseosa?

a) $200 00 b $25 00

¢) $12.50 d] $17.50

2. 5i una llave de dos pulgadas tarda una hora
para llenar un tinaco de 1 000 litros de agua,
Jcuanto tardard una llave de media pulgada en
llenar el mismo tinaco de | 000 litros?

a) 1/4 hr. h) 4 hrs.

e) 1 hr, d) 2 hrs.

3. La sefiora de la tienda escolar vendié
$1,280.00 de dulces y cada dulce lo vende en
£2.50 ;Cudntos dulces vendio?

al 525 b) 512

t) 595 d) 640

4. ;Cudl es el resultado de la siguiente resta:
3 596 — 5687
al 3 028 bl 2 022
¢) 3026 dl2072

5. ;Cudl es el resultado de la multiplicacion
512 x2.52
al 1 024 b} 11985

el 1285.25 d) 1 280

E1. Rama de las matematicas que se encarga del estudio de las | Hoja de respuesta.

(L@ @ 6 ©

il Céleulo

6. Juan Antonio Gonzalez hizo un recorrido
con su automdvil de 200km a una velocidad
promedio de 120km/h. ;Cudnto tiempo tardd
en recorrer esa distancia?

a) 3/5 hr. b) 5/3 hr.
e} 1/3 hr d) 1173 hr.

1. ;Cuél es el resultado de la operacién:
3,256 + 12.541 — 258 =7

a) 15,539 b) 1,539

c) 16,931 i) 1,692

B. ;/Cual es el producte que se obtiene al desa-
rrallar el binomio elevado al cuadrado: (x + 2)27
alxt+ 4 b x? +2v+ 4
pxi+ax+d4 @) 2y

9. ;Cuil es el resultado de Sm’ — 12m??
a) Tm? b) - 17m?
el 12m? i) — 7m?

10. ;Cudl es el resultado de % + %

3 5
aJ—E; II];I'
18 &



1L, ;Cuél es el resultado de la siguiente ope-

3,3,
racidn 3 + 7=
I ¢
| 5
t) 5 i) 7

12. Si un tridngulo es equildtero ¥ cada uno
de sus lados mide 2u, ;cudl es el drea del
tridngulo?

-H,.\_‘

hearsssamnmnann
= -

=]
=

al 4 =32 b) 4 =%\'§:f-’

£) A =%-§}i= d) 4 = 4V34°

13. ;Cudl es el 4rea del rectdngulo que mide
de ancho (x) y de largo (x + 3)7?

Aﬂ? {T)

{x+3)
A=+ bNa=x+13
Bld=5x+x ) 4=x+5x

14. ; Cudl es el resultado de factorizar el Trino-
mio Cuadrado Perfecto (x* + 10x + 25)?

al (x + 35)° b) (x + 259
) (x + 10) d) (x + 5)°

15. ;. Cuél es el resultado de h(x) = f(x) = g(x),
sifix)="+3), yex)=(x—1)7
aAlhixvy=x*—-x+2 bl ixy=x+2

) hix) =24 + 2 D iax)=x>-x+4

PARCIAL1

16. ;Cudl es el resultado que se obtiene al re-

ducir la fracclén algebraica %"‘:?

a) 120 b) 5

e) 12x¢ d) 12¢¢

11. ;Cual es el resultado de multiplicar:
(122%)(=3x%)?

a) -36x" b) -36x°

¢) 36x d) -36x°

1B. ;Cual es el valor de f{2), si f(x) = x* - 3x?
al f(2)y=-2 b f(2y=-10
el f(2y=2 d)f(2)=-6

18. ;Cudl es la grafica que pertenece a la ecua-
cidn f(x) = x* — 37

a) "-"'-:"'.'“i"-‘"-';;ﬁ".r‘T—r"-':?' b)

7,

AT PROMOCION
/ DIGITAL

¢)

20. ;Cual es el resultado que se obtiene al
factorizar la expresion: 2m’n — 4mn’ por factor
comun?

2mn’)

a) (2mnYm — 2n) b} (2)(mn -

el (2mn W1 — 2n) d) (dmn l[]?mn — lmn)

Pansamiento variacional

g
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Duracidn: 100 minutes

ada uns

Ia guia del pro
as p

DESARROLLO

3. En eguipos de fres personas. analicen la infar-

macian

4, Visita el sitio hitpslifwww geogebia org/m/nys:
pwgr realiza las actividades v contesta las pre-
guntas.

Recursos didactices

= [ities escolores. = PC o Smariphone.

= Teado- El srea de un circuto y ol valor
apraximado de 7T,

Matematicn |

- Genera intuicion sobre conceptos como variacidn promedio, variacion instantanea,

© procesos infinites y movimiente a fravés de 13 revisidn de las contribuciones que desde

- la filosofia y la matematica hicieion algunas y algunos personajes histdricos en la
canstruccidn de ideas centrales para el origen del calculo. M1C2S51.

Relnete con 2 compaferos y realicen cada una de las sk

guienies actividades.

Una serie que es infinita. ﬂ

Hay series que tlenen varios capitulos, pero, tiene un final y series
gue nunca terminan. Para comprender o gue es un proceso infinito,
realicen las siguientes actividades:

# Trazar un cuadrado en una hoja blanca e cuadriculada de libreta,
lo mds grande pesible, asi como se muestra en la (Fig. 1),

B Dividir el cuadrado en dos partes iguales y de forma vertical e
lluminar una de las partes con el color de tu preferencia, asi como
se muestra en la (Fig. 2)

= Dividir en dos partes iguales y en forma harizontal la parte que
queda sin iluminar de la (Fig. 2) e iluminar con el mismo color una
de las partes, asi como su muestra en la (Fig. 3).

Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3

P Continuar con el proceso anterior hasta obtener la (Fig.10).

= A continuacion, respondan las siguientes interrogantes:

a) ;Cudl es el area del cuadrado de la (Fig. 1) considerando que
su longitud es de | unidad?

b) ;Cual es el drea de la region iluminada en la (Fig. 2)?

c) (Cugl es el area de la regidn iluminada en la (Fig. 3)?

d) (Cual es el area de la regidn iluminada en la (Fig. 4)7




PARCIAL1

Secuencia de Fibonacei, ‘

La férmula de la naturaleza.
» De acuerdo al comportamiento de las areas iluminradas de las figuras anteriores, completa la
siguiente tabla de valores con los datos de las figuras realizadas.

No, de figura, S SIS S RIS - TRNE RIS Rl LRI SIS RIS
1 3
Area lyminada i —_ —
2 4
Ared Huminada que 1 1
s& incrementa con 0 == | |
respecia a la antenoar 2 4
¥ Analicen los valores registrados en la tabla y contesten JETYPIRY En plenaria, con la guia def profesor socialicen tas
las preguntas: réspuesias de las preguntas anterioras y farmulen
a) (Como se comporta el drea de la region sin lluminar dos conclusiones de los procesos realizados.
conforme el nimero de figuras aumenta? Conclusion 1:

El area de |la region iluminada..

b) :Como se comporta el area iluminada conforime el no-
merg de figura aumenta?

c) ;Qué dificultades se enfrentarian para trazar ia figura 1007
Conclusion 2;

. Lin proceso infinito es.
d} :Cual seriz el area iluminada de la figura 1007

e) ;Cuantas figuras seran necesarias para iluminar toda la
figura original?

PRTIELRY En equipos de res personas, analicen la siguiente infarmacion
A

El drea de un circulo y el valor aproximade de 7. = J—

s\,

Los primeros procesos para calcular el drea del circulo se remeantan a la antigua Grecia, donde ma-
tematicos como Anaxagoras vy Eudoxe hicieron contribuciones significativas. Anaxagorag, en &l slglo
¥ a.(C,, fue uno de los primeros en considerar la idea de rmedir dreas, aungue su enfoque era mas filo-
sofico que matematico. Eudexo, sin embargo, desarrolld un meétodo mas riguroso conogido como el
meétado de agotamiento, Este método consistia en inscribir y circunseribir paligonos regulares dentro
y fuera del circulo y calcular sus dreas. A medida que se aumentaba el nimero de lados del poligono,
la diferencia entre las dreas del poligono vy del eirculo disminuia, lo que permitia aproximar el drea del
girculo con mayar precisidn. Este enfoque precursor del caleulo integral fue Una manera ingeniosa de
acercarse al valor real del drea del circulo,




Arquimedes de Siracusa.

Posteriormente, Arquimedes de Siracusa,
en el siglo 1l a.C,, perfecciond el métlodo
de agotamiento y realizd avances notables
en el caloulo del drea del circulo. UGilizo po-
ligonos de hasta 96 lados para aproximar
el area y establecio que el area de un circu-
Io es igual al producto del radio al cuadrado
por un valor que hoy conocemas coma pi

Arguimedes demostra gue el valor de T se en-
cuentra entre 3 1/7 y 3 17, proporcienando
una de las primeras aproximaciones precisas
de este nimero fundamental. Su trabaje en "La
medida del circulo® establecio las bases para el
desarrolio future del calculo ¥ las matemdticas
modernas, y su métaodo de agotamiento siquio
sienda una herramienta crucial en el analisis ma-
lemalico durante siglos.

visia Bl S0

Visita el ——
Sitio.

0 hiips.dl

Wi geogebrs. orgim

PROMOCION
DIGITAL

12 |

Actividad &

irg preguntas

Visita el sitio hitps.fwww.geogebra org/m/nysp8wer. realiza las actividades y caniesia

i AREA DE LA CIRCUNFERENCIA=12.67
B i ,
A=mar
A A A
EA=ﬂ12==].2.5'§ E
"AREA DEL POLIGONO INSCRITO=5.2
p=ien p=3A6-3=10,39
bt 10.39 % 1
i .‘t _ —— ———
® 2 A 2 5.2
L Triangulo Metédo de exhauscion
o =]

B Activa el apartado de formulas v céleulos, luego, mueve el valor de s para 3,4, 5, 6, 8, 10, 15,y 20

lados del poligono inscrito en la circunferencia.

B= Completa la siguiente labla con los datos generados de los poliganas trazados.

‘ Namero da lados del 3 4 5 6

poligane inscrilo

Alturs de los [ i
iridngulos

3z

Area del peligono
Inscrita

7 8 0 15 200 oo

a) ;Cudl es el drea del circulo de radio 2 aplicando la formula 4 = & considerando gue m=3.14157

b) ;Cudntos lados deberia tener el poligono inscrito para que el drea sea igual a la que se obtiene con

la farmula?

c) ;Hacia que valor se aproxima la altura de los trigngulos cuando el lade del poligono es infinita?

d) ;Que similitudes encuentras en el proceso antenor con fa situacian de luminar la mitad de cada

region y asi sucesivamente (situacion inicial)?




a) Maribel decidio dibujar cuadrados dentro de un cua-
drado que tiene de longitud 9 em, asi como se muestra
en |2 siguiente figura:

—9%¢cm —

S| Maribel continuara dibujando cuadrados, lo mas pe-
gueno posible, ja qué valar tiende la longitud del cua-
drado mas pequeno que se puede caonstruir dentro del
cuadrado grande?

£) Escribe los cinco prirmeras terminos de la sucesian,
= 1
al calcular los valores de la expresion 2+ o cuando

n=10,1.2.3 y 4. Luego, determina el valor de la suma-
toria cuando i sea tan grande como sea posible

Cultura

"Digital
g I infinita.
Conoce mas...

Suma de una serie geomeétrica

PARCIAL1

e
L]
-

T e
T LIS

b Una de las paradojas de Zendn (fildsofo griego del
siglo V a.{.) es: “Un hombre parado en un cuarto no
puede caminar hasta la pared. Para gue esto suceda,
primerg avanzaria la mitad de la distancia, en seguida
la mitad de la distancia restante y a continuacidn, una
vez mas fa mitad de la que todavia queda. Siempre se
puede continuar este procesa ¥ nunca termina’. Se sabe
que el hombre llega a la pared, de modo Que esto sugie-
re que guiza se pueda expresar la distancia total como
la suma de una infinidad de distancias mas peqguenas,

como sigue:

I ¥ 1 1
———— o —
2 4 8 16 2"

¢Cual es la suma de la sene infinita, es decir, cuanda i
es demasiade grande?

d) Escribe los cinco primeros términos de la sucesion,

i 1
al calcular los valores de |3 expresion 3+ cuando -
10° A0CION

in=0,1.2.3 y4.Luego, deterrming el limite de la sucesidn BITAL
cuando it sea tan grande como sea poasible,

De forma

individual
reflexiona sabre tus
-aprendizajes de |
&ian, -apoyate en los
Aplicacion de Progresion féif‘zfad;;:gli‘““""

Geometrica,

Pensamiento varka

-_-|-|.c-_n-q.-.-_--q.-.p_-_qq.-c-_--w



Parcial |

Duracion: 100 minutos PROGRESION - Genera intuicion sobre conceptos como variacidn promedio, variacion instantanea,
© procesos infinites y movimiente a fravés de 13 revisidn de las contribuciones que desde
¢ lafilosofia y la matematica hicieron algunas y algunos personajes histdricas en la

DESARROLLO
_}\If,;

- el
7y 1 ™
50 minutos

3. En equipes de tres personas, lean el texio "Velo-
cidad promedio” y analicen |a informacian,

& Enplenatia, comenten lag posibles dudas que sa
hallan detectado en la explicacion de los gjem-
plos y elabaren sus propias conclusiones,

a 58 . apoyate
ra Digital

Recursos didécticas

= [tiles escolares. # PG o Smartphane,
= Texty; Velocidad promedio & instantinea.

construccion de ideas centrales para el origen del calculo. MIC251.

Kctividad 1 Reunete can £ companenes: y realicen cadd una de las s»

guientes actividades

Aguiles y la tortuga ﬂ

En el siglo V-a.C. el fildsofo griego Zendn de
Elea planted cuatro problemas, actualmente
s0n conocidos como Paradojas de Zenon, que
fueron planteadas para cuestionar algunas de
las ideas sobre el espacio y el iempo gque se
estudiaban en esos dias. La segunda parado-
ja de Zendn plantea la carrera entre el héroe
griego Aguiles y una tortuga a la que se le
ha dado cierta ventaja desde el inicio de ella,
Zendn argumentaba que Aquiles nunca podria
rebasar & la tortuga.

| Zendn de Elég

Supongamos que Aquiles empieza en la posicidn a, y la tortuga
comienza en posicion 1, cuando Aquiles alcanza el punto o, =1, la
tortuga esta mas adelante en la posicion I, Cuando Aguiles llega
aa, =1, lalortugaesta en ¢, y asi sucesivamente. De este modo
pareciera gue la tortuga estard siempre por delante de Aguiles. Sin
embargo, |3 situacidn anterior no parece légico al sentide comun.

P La carrera entre Aquiles y la tortuga, puede mostrarse grafica
mente en el siguiente dibujo:

N W i, o [
o - = - - =

. R

|!|' [ i, L

= :Matematicamente es posible gue Aquiles nunca alcanzard ala
tortuga® Si _ No __
LPor que?

P En un contexto real, ;lo anterlor es posible? Si __ No ___
iPor que?




PARCIAL1

B Consideren que la distancia que recorre Aquiles de a, hasta @, es | unidad y es el movimiento 1.
Ahora, observa y completa la siguiente tabla de valores, luego, escribe las respuestas de cada una
de las preguntas que & continuacion se plantean

Nimero de
movimiento. 1 2 3 4 5 o 7 8 [+ 5]
Distancia que | ik
recorre Aguiles. 8
Distancia que IR o
recofre |a lorfuga. z 16

a) oA gué valor se acerca la distancia que recorre Aquiles cuando el nomerg de movimientos es
demasiado grande o se acerca al Infinita?

b) ;Hacla qué valor e acerca la distancia que recorre la Tortuga conforme el nimero de movi-
mientos se incrementa ¥ es demasiado grande?

c) ;Cual es la razén por la cual la surma de las distancias gue recorre Aquiles no es la misma que
la suma de las distancias que recorre |3 tortuga en cualquier valor de a o 7 Ver el dibujo de las
gistancias entre Aquiles v la tortuga

B Grafica en el siguiente plane cartesiano los valores de las distancias que recorren Aquilesy la
tortuga y escribe como se muestran las respuestas de las interregantes anteriores en el grafico.

1-:\
| 4y -
0.81 &Por gué razon las curvas resultantes
’ no tocan o interceptan el eje horizontal?
.67
041
0.2
) N A | 2 3 I 5 68 7 B 9 10

Actividad 2 !.:'n L:Il{-,'hi:fh‘:‘;_ lE'.I:II'I fa gula del p.r-l.jfeﬂ.-"‘-r ‘.i{,ll:iﬂ“["F-l:l |;.15 respiiestas de |as pregunias anténores y
formulen dos concl nes-de los procesaos reallzados
Conclusion: Conclusion:
Las distancias no son iguales, porgue.. El nimero de movimientos son infinitos porgue...




\ - En equipos-de treés personas, lean el lexto “Velosidad promedio” v analicen
"'} - Actividad 3 la sigulente informacion

i Observa la siguiente tabla y determina la velocidad promedio
| Ej!ﬂmlﬂ. en el intervalo de 2 a 4 segundos

Variable fizica

[ = Tiempo transcurrido (1) | '@ / 2 3 4 ]
d = Distancia recorrida (pies) 0 2 JO 25 | 3% 8

Solucién:
1. Establecer la férmula de la velocidad promedic durante el intervalo 2<r< 4

. . distanciarccorrida o, —d
Velocidad promedio = — e et
tiempo transcurrido ¢, —1,

2. Sustituir los valores de la tabla en la férmula anterior:

{elociiid promeiio= 210 {55 P

Cuando se dice gue un auto- 4=2 ¥

maovil viaja a 90 kilémetros

por hora, quiere decir, que & Hallar la velocidad promedio en el intervalo de tiempo 2 £ < 3,
después de viajar durante |E]Bmﬁh-- / a partir de la tabla anterior.

una hora se habran recorri- k =

do 90 kilégmetros, siempre '

y cuando la velocidad sea Solucién:

constante, pero, si la veloci- Establecer los valores y sustituir en la férmula;
dad del automovil varia, en- . Pt
tonces, ¢qué significa decir Velocidad promedio = _I_L oy
fue la velocidad en un ins- 2; 10
tante dado es de 94km/h? A
3-2
= 5B
&
(& Observala siguiente tabla y calcula la velocidad promedio de-los 2 a los 2.1 segundos.
Ejemplo.-
| I : | Unidades fisicas | Dalos
! f 20 21 22 123 24 25
d [ 10.00 11.02° 1216 1345 1496 16.80 |

Solucidn: Establecer Iz férmula para calcular la velocidad promedio en el intervalo y sustituir los valores:

11.02=10.00
2.1-2.0

=102 2=

Ky

Velocidad promedio =

Por lo tanto, las velocidades promedio sobre inlervalos sucesivamente mas pequenos parecen

aproximarse cada vez mas a un numerg muy cercano a 10 por o que se espera que la velocidad
pies
&

cuando t =2 sea de 10 , por lo que sé puede definir a la velocidad instantanea de un objelo
en movimiento como el valar del limite de las velocidades promedio sobre intervalos cada ves
mas pequenos.




PARCIAL 1

R 1..'5 suslve los siguientes ejarcicios para retroalimentar 1 aprendizajs 1
it bl e 1edio @ instantdnea. {
e T
a) Observala siguiente tabla
Tiempo transcurrido (5) I 0 | 2 3 4 2
| = Distancia recorrida (pies) 0 4 20 50 86 156
1. ;Cudl es la velocidad premedio en el intervalode 2 < f =47
2 ;. Cudl es la velocidad promedic en el intervalo de () = = 37
b) Observa ia siguiente tabla
l*-_;-:. 0 IFANSCUrndo (5] I n 1 2 3 4 5
d = Distancia (km) | 0 20 40 90 120 140
L ;Cual es fa velocidad promedio en el intervalode | <t < 37
2. i Cual es la velocidad promedivenel mtervalode 0 =1 < 17 Mﬂm UN

IGITAL

¥ Elaboren al menas dos conclusiones entre |a diferencia de velocidad promedio y veloc!-
dad instantanea.

Cultura

" Digital

L R T T R R T LRI

De forma

individual
:'-eﬁexmn sabre tus
caprendizajes de la
&ian, -apoyate en los
‘Wideoz del apartado
*Cultura Digital®

Conoce mas...

y Velnm:iad i:tpm#dr-: ¥

Pensamiento v

T T T T s



ML [HW > > > {Valora ti desempefio!
PARCIAL Nombre del(a) alumnota)

Variacion promedio. Crada Grupo: N1 Fecha

Lee cada indicador detenidamente y, teniendo a la mano los resultados obtenidos en a5 evidencias
de aprendizaje (progresian 1-5), coloca en 1z celumna valoracion el nomero que mejor descrioa el
nivel de logro alcanzado, durante al desarnolio del parcial 1, de acuerdo con 10s sigulentes chtenos:

M om ) m J @ '|[ @ ] @ “” 5 |
L No )\ Pocasveces || Algunasveces || Regularmente || Casisiempre || Siempre |

Indicadores Valoracion
Logra definir con mis propias palabras Lo que es una funcidn real de variable real.
Logro definir con mis propias palabras lo que es un limite,

Damino las definiciones de continuidad, discontinuidad, pendiente, velocidad promedio e instantanea y las expresiones
matematicas que s& usan para su calculn.
Describo con mis palabras cada uno de Los graficos para representar limites d funciones,

Conozeo y doning s teoremas de Lites [sustitucian directa, ivites al ifinitn y livétes en el infinit, y el calculo de los mismos.

Canocimientos

Indicadores Valoracion Suma

CRIRJRO BT SRl e S 1 e e WS N,

Clasifco e tpo de limites y obtenga su valor de manera cortecta.

Logro elabarar correctamente tablas descriptivas de limites y de aproximaciones necesarias para graficar los mismos
y determinar su valor.

Representn, enforma correcta y de manera grafica. los limites que se propanen a lo largo del parcial de estudio,
;E‘u‘lignﬂuy aplice el concepto de continvidad y discontinuidad.

entific gréicamentecuno una uncit sl na st defiid o e us puntas, s dock et cuando e e o it
Itentifico y aplica los limites laterales.

Identifico y resuelvo de manera correcta Uimites cuando La variable tiende al infinito.

Determine de manera correcta 1a continuidad ¢ discontinuidad de una funcidn en un punte dado.

Resuelvo de manera correcta (as series de ejercicios propuestos en el parcial.

Hahbilidades

Indicadores Yaloracion Suma
Participo activa y respensablemente al trabiajar en equipo.

Droanizo en una carpeta las evidencias de aprendizaje propuestas y Las entrego en tiempo y forma,

Realizo, durante todas las sesiones que comprande el parcial de estudio, tados los procedimientos mateméticos ne-
cesarios para resolver las situaciones, problemas o ejercicios planteados, y asi poder censtruir mi propio aprendizaje,
Me aseguro de tener un amplio dominio de todos los temas del parcial 1, referentes a funciones. operaciones can
funciones, limites y continuidad.

Propicio un ambiente sana de aprendizzje y retroalimentn aguellas dudas que tenga sabre los temas del parcial 1.

Achitudes

¥ 3uma los puntos de cada aspecto y ubicalo en la siguiente B Obién la suma de todos tus puntajes v ubicala en la siguiente
tabla para conocer el nivel de logro parcial cbtenido en el parcial 1. tabla para conocer el nivel de logro general obitenido en el parcial 1

Insuficiente  Elemental  Buema  Excelente Insuficiente  Elemental Excelente

TGRS Menora 14 Deldalf Del9a?3 Mayorald Menora®6  DeS7a7? Def3a%l  Mayora%? ‘
LEUITEN T Menora 28 Del9als Ded7adt Mayoradb |
Actitudes Menora 14 Deliald Del9al?l Mayorald

Bueno

Peasamients Matemdtice 1
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Evaluacion del parcial 1.

Instrucciones
Lee cada una de los enunciados y resuelve el planteamiento utilizando las operaciones
pertinentes, Después, elige la opidn que consideres correcta e lluming en el circulo de
la hoja de respuestas que se encuentra en los anexos del libro, en la columna corres-
pondiente a la evaluacion del Parcial 1. (Valor 100%) Nota: La hoja de respuesta se

encuentra en los anexos del libro.

Observa el siguiente ejemplo.

E1. Es el resultado de fa operacion 4 — 12+ 3+ 2 (5§ — 2),

a6 bia el 10

Hoja de respuesta.
dl 12

| En la hoja de respuestas se reliena completamente el alvealo A.

1 |E1.@ B € D

1. ;Cuél es la rama de las matematicas que
opera con las diferencias infinitamente peque-
fias de las cantidades variables?

a) Aritmética b) Algebra

£) Calculo diferencial.  d) Caleulo Integral

2. ;Cual es el principal objeto de estudio en el
cdlculo diferencial?

al La suma b) La derivada

t) La resta d) La integral
3. Es el tipo de velocidad que se obtiene al dividic
el desplazamiento entre el tiempo transcurrido.

a) Velocidad Instantdnea.
b] Velocidad promedio.
t) Velocidad relativa.

i) Aceleracion.

4. Nombre de la recta que toca en un sélo pun-
to a una curva y sin cruzar en ella.

a) Tangente b) Secante

t) Paralela ] Diametro

B. Es el punto al que tiende una funcién dentro
de un range y dominio previamente estableci-
do. pero. que nunca toca.

al Aceleracién b) Derivada

¢) Limite i) Veloeidad

6. ;Cuadl es la formula matemadtica que se utiliza
para abtener la velocidad promedio de un mévil?
As d

a]'ﬂm-——— b)v=—=
Al f

§ d,-d
clv=— B v, =——~=~

d R
1. ;Cudl es la férmula matematica que se uti-
liza para representar el limite de una funcién?

. @ _
a) f(x)=c bl =
c) v,,,="r' ;f: ) lim f (x) = L

8. ;Cual es el limite de f (¥)=(x+2) cudndo
x==17

a) -1 b3
el d) 2

9. Es el valor del siguiente limite: lim (5) =

r=]ll

a) 10 h) 5

e)3 do

10. Es el valor del siguiente limite: "":L (x)=
al 10 b) -10

el x d) 9

' Duratidn: 100 minutos

PROMOCION
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11. Es el valor del siguiente limite:
I 3t =5)=(=2x+1) |=
im[ (327 ~5)~(-2x+1)]

al 10 b -3

) -21 i) 4

) P
12. Es el valor del siguiente limite: lim =
=31 {.T']‘“ 2)

al3 k) -3
)45 i) 20

13. Es la ecuacion de la pendiente de la recta que

‘es tangente a la parabola [:y=.'rr] en el punto

P(2.4).
a) y=4x bl y=4x-4
¢l y=4x+x i) y=4

W ;Cual es el limite de la funcidn lim [i ]”
a—l ."_Z

b) oo

| s

£) £ il o

15. ;Cual es el limite de la funcian Iim[L ]"

M e
8 —m b) £
) oo i) 0
: Fxt = |
1B. ;Cudl es el resultado del lim | —— P
=al T +2r +5
al 317 b o
¢) 713 d) 1/2

X

11. ;Cual es el resultado del lirl_‘l[ ] ]7
alo b) 1

) oo i) No existe.

18. A partir de la siguiente gréfica, jpara qué
valor de x la gréfica es discontinua?

-

B
&
e Ta
: H
_—

alx=10 blx=a

) x=o0

el x=f(x)

19. ; Cudl es el limite de la siguiente sucesion:
3.6,9.12:15.18.24...7

b) =

g3 dl 100 000 000

a) +ao

20. A partir de la siguiente grafica, ;como se
llama la recta punteada donde la funcién no
existe o se indefine?

!."‘

al Recta tangente.
b) Recta secante.
£) Asintota.

i) Pendiente



